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行列式は
I 行列式は，正方行列 A = [aij ] に対応して定まる数である．
I 上三角行列の行列式は対角成分の積．
I det(tA) = detA
I 行列式は各列（行）に関して線形．
I 行列式は列（行）の入れ替えに関して交代的．
I det(AB) = (detA)(detB)

A が n次正方行列のとき

detA =
∑
p

(sgnp)a1p1a2p2 . . . anpn

総和は n次の置換 p = (p1 p2 . . . pn) 全体にわたってとる．
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余因子
A = [aij ]: n 次正方行列．
I Aij = A の第 i行，第 j 列を除いた行列 A の (i, j)小行列
I |Aij | = det(Aij): Aの (i, j)小行列式
I ãij := (−1)i+j |Aij |: A の (i, j)余因子
I Ã := t[ãij ]: A の余因子行列（テキスト 100ページ）
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余因子展開
A = [aij ]: n 次正方行列．
I Aij = A の第 i行，第 j 列を除いた行列 A の (i, j)小行列
I ãij := (−1)i+j |Aij |: A の (i, j)余因子

定理 (定理 3.19)
各 i, j = 1, . . . , n に対して

detA =
n∑

k=1

aikãik, detA =
n∑

k=1

akj ãkj
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応用（行列式の計算）

線形代数学第一 2022/05/20 5 / 2


