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可算濃度
I A：有限集合 ⇒ |A| 6= |N| かつ |A| 5 |N|．

I X：無限集合 ⇒ |N| 5 |X|．（命題 7.18）

定義
I ℵ0 := |N |：可算濃度

I X が高々可算集合 def⇐⇒ |X| 5 ℵ0
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例
I |N| = |Z| = |Q| = ℵ0
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ベルンシュタインの定理

定理
定理 8.8 |X| 5 |Y | かつ |Y | 5 |X| ⇒ |X| = |Y |．

例
例 8.10 |Z2| = |Z× Z| = |N|

f : N 3 x 7−→ (x, 0) ∈ Z× Z

g : Z× Z 3 (x, y) 7−→ 2|x| · 3|y| · 5sgn(x)+1 · 7sgn(y)+1 ∈ N
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例
|R| = |(0, 1)| = |[0, 1]|
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冪集合の濃度
|X| < |Y | def⇐⇒ |X| 5 |Y | かつ |X| 6= |Y .

定理 (定理 8.15)
|X| < |2X |
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